
 

 

 

 

ΘΕΜΑ Α  

Α1.  Σχολικό βιβλίο σελίδα 133 

Α2.  Σχολικό βιβλίο σελίδα 51 

Α3.  Σχολικό βιβλίο σελίδα 185 

Α4.   

α. Λάθος 

β. Σωστό 

γ. Σωστό  

δ. Σωστό  

ε. Λάθος 

  

ΘΕΜΑ Β   

Β1. {𝑥 ∈ 𝐷𝑓 , 𝑔(𝑥) ∈ 𝐷𝑓} = {𝑥 ≥ 2, √𝑥 − 2 + 1 > 1} = {𝑥 ≥ 2, √𝑥 − 2 > 0} = {𝑥 > 2} = (2,+∞) 

Άρα 𝐷ℎ = (2,+∞) 

ℎ(𝑥) = (𝑓𝑜𝑔)(𝑥) = 𝑓(𝑔(𝑥)) = 2 ln(√𝑥 − 2 + 1 − 1) = 2 ln(√𝑥 − 2) = 2 ln(𝑥 − 2)
1
2 = ln⁡(𝑥 − 2) 

Άρα ℎ(𝑥) = ln(𝑥 − 2) , 𝑥 ∈ (2,+∞) 

Β2. Η ℎ είναι συνεχής και παραγωγίσιμη στο 𝐷ℎ με ℎ′(𝑥) =
1

𝑥−2
(𝑥 − 2)′ =

1

𝑥−2
> 0 για κάθε 𝑥 ∈ (2,+∞) 

Η ℎ είναι συνεχής με ℎ′(𝑥) > 0 άρα η ℎ είναι γνησίως αύξουσα, άρα “1-1” κι άρα αντιστρέφεται 

𝑦 = ℎ(𝑥) ⟺ 𝑦 = ln(𝑥 − 2) ⇔ 𝑒𝑦 = 𝑒ln(𝑥−2) ⇔ 𝑒𝑦 = 𝑥 − 2 ⇔ 𝑒𝑦 + 2 = 𝑥  

Άρα ℎ−1(𝑥) = 𝑒𝑥 + 2, 𝑥 ∈ ℝ 

Β3. lim
𝑥→2

(ℎ(𝑥) ∙
𝑓(𝑥)

𝑥−2
) = lim

𝑥→2
(ln⁡(𝑥 − 2) ∙

2 ln(𝑥−1)

𝑥−2
) = lim

𝑥→2
ln(𝑥 − 2) ∙ lim

𝑥→2

2 ln(𝑥−1)

𝑥−2
= −∞ ∙ 2 = −∞,  

 

αφού lim
𝑥→2

2 ln(𝑥−1)

𝑥−2

𝐷𝐿𝐻
= lim

𝑥→2

2∙
1

𝑥−1

1
= lim

𝑥→2

2

𝑥−1
= 2 
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